1 dndepennujabuanoct pyHKIIja

Ha mpomiom gacy yBesm cmo mojam u3Boga (hyHKIMjE, U 00jaCHUIN Ta HA TPUMEPY
TpenyTHe 6p3uHe. Jla ce moaceTumMo, TpaHUIHY BPeIHOCT (YKOJIHMKO TIOCTOju) (hyHKITH]je

y = f(z) y raukn zg
x)— f(x
G 0),
T—T0 Tr — 20
HasuBaMo m3BoaoM ¢ynknuje f(x) y Tauku o m ozmagasamo ca f’(xg). Onepanuja
HaJIAXKEHha M3BOJA Ha3uBa ce AudepeHmupameM. AKO je 0Ba rpaHUYHA BPEIHOCT
onpeheno GeckonadHa (400 UM —00), U3BOJ y TAYKU T( je OECKOHAYaH.
Kopucrehu npupumraje aprymenta Ax = x — z9 u byukmmje Ay = f(x) — f(xo),
NPeTXOHY IPAHUYHY BPEJHOCT MOXKEMO 3alMCATH y 0DJIUKY

Ay f(wo+ Az) — f(wo)
/ _= 1 = 1 .
fzo) = Jimy Ay = A, Az
YKOJMKO TIOCTOje TPAHUYHE BPEIHOCTH lim M n lim M,
T—=T0— T — X0 T—To+ T — X0

KOHa4He WK ojipeljeHo GecKoHauHe, HA3MBAMO HX JIEBHM, OJIHOCHO JE€CHUM H3BOJIOM
bynkuuje f(z) y Tauxku xo, u o3nauasamo ux pegom ca f’(xo), omnocuo f (o). Axo
je fL(zo) = fi(x0), Tama nmocroju mssoxn dbynkuuje f'(xo), komauan mm oxpeheno
beckonadan, npu deMy je f'(xo) = f'(xo) = f (x0).

IIpumep 1.1 ®yukuuja f(x) = |x| uma y Tauku xg = 0 JeBU U JeCHU U3BOJL,

F0) = tim L@ ZI@) £.(0) = lim f@) = flwo) oy, @

z—0— T — Zo z—0— T z—0+ T — g z—0+ I

=1
amu je f'(0) # f.(0), ma ne mocroju m3Boz, y Taukn 0.

IIpumep 1.2 ®yukuuja f(z) = Vo2 y Tauku 9 = 0 HeMa KOHAYAH HU JIBH HU JECHH U3BOJI

@S VL
Fo0) = lmpmso- T2 7 =l = =l m =
L f@ ) VR
POy =tmemor 75, 0 T T T E T

Ia U3BOJ, He nocToju y Tauku (.

Hedbunaunuja 1.1 3a gynxuyujy y = f(x) xaocemo da je dugpepenyujabuara, axo
nocmoju 6poj A, maxas da ce rwen npupawmaj Ay = f(x + Az) — f(x) moorce npeo-
cmasumu 1y 06AuKYy

Ay = f(xo+ Azx) — f(zg) = AAz + o(Ax).

Teopema 1.1 Qynxuyuja y = f(z) je dupepenyujabuana, axo u camo axo nocmoju

u3600 f'(x).



» Ako je byuknuja f(x) mudepennujabmrna taga je Ay = AAx + o(Ax). 3a Az #0

. ) A o(Ax )
MPETXO/IHA JeTHAKOCT €KBUBAJCHTHA j€ Ca A—y =A (A ) [Mymrajyhu nqa Az — 0,
T T
JecHa jemHakocT Texm A, ma mocroju rpamwdHa BpegHocT lim —=, mTo 3HauM ga
Az—0 Az

nocroju u3zsoy dyakumje f(z) u jennax je f'(xg) = A.
O6parno, ykoiuko dhyskimja f(x) uMa U3BOJ y TAYKH Tg, TO je

lim (f(330 + Az) — fzo) f’(x0)> _ iy @0+ A2) = f(xo) = f(wo)Ax

=0
Az—0 Ax Az—0 Ax

na mspas f(xg + Ax) — f(xo) — f'(x0)Ax npencrapba GECKOHATHO MAJLy BEJUIHHY
BUIIET PEJIa y OMHOCY Ha AL, Kaja & — Zg, TO JeCT

f(xo + Az) — f(x0) — f(w0)Az = o(Az),

TaKo Ja je
Ay = f'(xo)Ax + o(Ax).

Osgne je A = f/(z0), na je byukumja f(z) mudepennujaburna. <«

Hakje, nudepeHujabujiHOCT U MOCTOjamkbe M3BOAA (DyHKIMje jejHe MPOMEHJbUBE
eKBHUBAJIEHTHN Cy mOojMoBu. MOYHKIH]y KOja MMa M3BOJ, y TAYKH T( HAa3WBaAMO dugep-
EHUUJAOUAHOM Y TAYKHA Tg, & (PYHKIHU]Y KOja UMa U3BOJ Y CBAKO] TAYKU & CKyma I,
Ha3WBaMO Jdudepenuyujabusrom Ha ckymy F.

Uspas f'(z) Az nazusamo qudepennmjanom dyHKIMjE 1 O3HATABIMO Ca dYy WA
df. Bmaun, dy = f'(z)Az. Kana je f(z) = x, ompocro y = z, Tana je dy = de = Az,
tako na je f'(x)dr yobuaajen obnuk mudepenmmjana dyHKImje.

Ha ocuoBy nperxosue jedunnnyje u reopeme, npupamraj Ay dbynkumje f(z) moxe
ce NpUOJIMXKHO M3PAa3UTH IpeKo audepennujaia dy, To ject Ay ~ dy, OXHOCHO

flx+Az) — f(z) = f(2)Az & f(z+ Az) = f(z) + f'(z)Az.
[Tocnenma dpopMmysia ce 9eCTO KOPUCTH 33, MPUOIUKHO H3PATYHABAILE.

IIpumep 1.3 [a 6ucmo mspadyramm v 25, nocMarpamo dbyskoujy f(z) = /T 1 npuMemyje-
MO TOCIenmy HPOPMYITy

A
flx+Az) ~ f(z) + f(2)Ar = Vr+Arx~ Jr+ 3;1: :
3V
Jame je
V25 =27 -2=3{/1- 2 o3- 271 9 99503
27 27 27 ’ ’
npu ueMy cMo y3eau ¢ = 1 u Az = 72%. Hapomumo 12 BpeguocT /25 ¢ IpBHX 5 TadIHHX

JenuMaia usnocu 2,92401.



Teopema 1.2 Axo ¢ynxuyuja f(x) uma uzeod y mauku T, mada je ona Henpexudna
Y MOj MaAUKU.

» Heka nocroju f'(zg). Ha ocroBy mperxoaue Teopeme, dbyHKImjy f(2) MOXKEMO IpeI-
crasuru Ha caejgehn naumn f(xg+ Ax) — f(xo) = f(x0)Az + o(Ax). Onasye je

lim (f(zo + Az) — f(z0)) = lim (f'(20)Az + o(Az)) =0,
Az—0 Az—0
urro 3uaun ja je dynkumja f(x) nenpekuaaa GyHnkumja y Tauku To. <
Hempekugaoct je meonxonan, ajm HE W JOBOJHAH yCJIOB AucdPeHIrjantHoCTH ByH-
KIFja jeaHe MPOMEHJbUBE, IITO MOKa3yje

IIpumep 1.4 3a dyukumjy f(z) = |z| je, Ha ocHOBY OCcoOuUHE 6° aCOTYTHE BPEIHOCTH, BAYKI
[|z] —|zo|] < |z—20|, 12 je OHA HePeKMAAHA ¥ IPOU3BOBHO] TAYKH T, &M, Ha OCHOBY IIpuMepa
1.2, y tauku g = 0 Huje audepennujabuina.

1.1 Teomerpujcku cmucao u3Boga u audepenmujaia pyHKIuIje

Heka je bynknuja f(x) qudepennujabunna y Taukm o, TO ject moctoju ussox f(xo).
Jennaunna ceunne koja upouasu kpo3 rauke Mo(zo, f(xo)) n M(xzo + Az, f(xo+ Ax))
rpaduka Gyakmmje f(z) n 3akamana yrao ¢(Az) ¢ IO3UTUBHEM CMEPOM OCE I, TJIACH

y — f(xo) = tg p(Az) (z — 20), (1)
fzo + Ax) — f(x0)

Azx
npasua ceuune. Kako tg o(Ax) rexu f/(x0), kaga Az — 0, rpaHUYHYE 0JI0XKA] CEUUIIE

je TmpaBa, Uhja jeJHATMHA je

y — f(x0) = f'(x0) (z — x0).

3Ha4un, KaJga ce & MPUOJINKABA TAYKA Lo, Tauka M mHa rpaduky npubianxkasa ce TaUKH

My, a ceuuna TeXu Ja 3ay3Me IMOJIOXKA] HABEJEHE MPaBe, KOja MPEeICTa/ba TAHTEHTY

na rpaduk bynknuje f() y TaUKU o, B 3aKJIAIA yTao o = Alilfn ¢(Az) ¢ mo3uTUBHUM
z—0

rue je (x,y) meHa Mpou3BOJbHA TauKa, a tg ¢(Ax) = Koe(uImjeHT

CMEpOM oce T. Yciie HempeKuHCTH (DYHKIHje TAHTEHC, BaXn tga = Alim0 tg p(Ax).
T—

Ha ocmoBy Tora, xoedwurujerT mpaBia TaHTE€HTE

: : y— flz NL
tg a jennax je f'(zg) = . ($00) =N

dy = f'(zg)dx = f'(x0)Az u © — x9g = Az = MyN,
IMaMO

Kako je

y— f(xo) =dy = f'(w9)Ax = tga - MoN = NL.

Haxne, nudepennujan PyHKIUje IPEACTABIHA
NpUpAaIITaj OPAUHATE TAHTEHTE.




Ako je dynkmuja f(x) menpexmmana y y=J(z)
Tauku To u lim tge(Az) = too, jeana-
Az—0+

flzo) M Fo) M

quny ceunne (1) 3amucyjemo y o6suky

1
r=x0+— (y— f(z0)).
0 tgcp(Am) (y f( 0)) . )
Pasnomax texwu myam, Kajga Azxr — 04, s

na je TPaHMYHM T10JIOYKA] Cedule mpaBa g, " J@o)
x = xg. MelyTum, y npBoMm m apyrom

CJIydajy Ha CJIWIM TOCTOJA U3BOJ, y TAYKHU o A NG
Zo, TpH 4YeMy je OH OeCKOHA4YaH (JIeBH © © oo v

JIECHU M3BOJM Cy OECKOHAYHU, aJi UCTOT Cy 3HAKA), 14 je T = T je[HaYnHa TAHTEHTE
Ha rpaduk y Tauku (o, f(2g)). Y TpeheMm m 4eTBpTOM Cilydajy M3BOJ, HE IOCTOJH, jep
Ce JIEBM U JIECHU M3BO/IM, KOju Cy Takohe beckonaunu, melycoOHO pa3/imKyjy 10 3HAKY,
na He IOCTOju TaHrenTa y Tadku (xo, f(xg)). Unak, obe rpane ¢dpyHKI@je y 0BOj TauKm
3aKJIAIA]y TpaB yrao ¢ mpaBoM y = f(xg)!

1.2 IlIpaBuna audepeHiupama

ITocroje nmpaBuiia 1o KOjuMa ce HaJIa3u U3BO/L 30Upa, Pa3JIUKe, MPOU3BO/IA, U KOJIUITHUKA,
nsejy gynknmja.

Teopema 1.3 Hexa cy dynxyuje f(x) u g(x) dudpepenyujaburne y mauwru x. Tada

cy dugepernyujabuane u pynryuje f(x) £ g(x), f(x)g(x) u f(x)/g(x) (y nocaedrwem
cayuajy npemnocmasnwa ce da je g(x) # 0) u sasce dopmyae

(f(@) £g9(@)) = f(2) £ (2), (f@)g(x)) = f'(x)9(z) + f(2)g'(x),
(f(w) )’ _ ['(@)g(x) = fz)g'(x)
9(x) 9*(z) '

» Heka je y = f(x) £ g(z). Tama je Ay=Af+Agmn
. Ay Af+Ag . Af . Ag
— =J _ = —=J _ lim —L 29 /
(Flw) % g())" = Alglcmao Az Az—0 Az AI:]E%O Ax + Aliao Ax flz) £g @)

Heka je y = f(z)g(z). Tana je
Ay = f(z + Az)g(z + Az) — f(z)g()
= (f(z+Az) = f(2))g(z + Az) + f(z)(9(z + Az) — g(2))
=Afg(z + Az) + f(x)Ag.

Byayhu na je dbynknuja g(x) nenpekmana, cuaeam Alimog(sc + Az) = g(z). Baro je
T—

Af Ag

(@) = lim LY = ga+aa) Jim 24 p@) 1m 20 = P@)g(e)+ @) @)



fz)
g(z)

je OHA pazjmuuTa OJ HyJi€ y JOBOJAHO MAJIO] OKOJIMHU TAdKe T, TO jeCT 3a JOBOJHHO
maso Az, Tako ma je u g(x + Ax) # 0, ma passomak uuju je umenunarn g(x + Az) uma
cvucia. Taga je

Hajzax, neka je y = Kako je dynkumja g(z) nenpekuana, a g(x) # 0, Tana

<@)/ — i % ~ im (f(l‘ + Azx) f(;p))
g(x) Ar=0 Az A0 Az \g(x + Az)  g(x)
_ iy [t Az)g(z) — flz)g(x + Az)
Az—0 g(z + Az)g(z)Ax
iy et A) — f(2)g(2) — f(@)(g(x + Ax) — ()
A0 g(z + Aw) (z)Az
Af(z) )
~ lim g(ﬂf) A ( ) _ f/(x)g(x) _ f(@g/@)
Az—0 g(x + Ax)g(x ) 7%(z)

[Ipumerumo na ako je g(z) = ¢, Thae je ¢ KOHCTaHTa, HA OCHOBY JPYIOT IIPABHJIA
nobujamo (cf(x)) = cf’(x), jep m3 g(x + Az) — g(z) =0 cemm ¢'(z) = 0. <

IIpumep 1.5 Habhuwmo usson dymkmmje f(x) = 2™ (n € N).

(x + Az)™” — ™ — lim (Na" Az + (5)a"2(Az)? + -+ + (Az)" -
Az—0 Ax Az—0 Az

n—1

1.3 WzsBoa caoxkene pyHKIHIje

Teopema 1.4 Hexa je gynruuja f(x), depunucana na unmepsary I = (a,b), duge-
penyujabuana y mavwku To, o pynryuja g(t), dedunucana na unmepsary K = (c,d),
dupepernyujabunna y mauwku ty = f(xo), npu wemy je f(I) C K. Tada je caooicena
Pynxuyuja y = g(f(x)) dudepenyujaburna y mauxu o, v 6axHcu

Y (x0) = g'(f(x0)) f (z0).

» C o63upom ja je dbynknuja f(z) mudepennujabunna y Tauku o, OHA je U Hempe-
kugHa y o, na f(z) — f(zo), Kama x — xo, a xako je g(f(z)) mudepennujabunna y
#(z0). 0 je u nenpexmia y f(zo), Taxo aa g(f(x)) — glf (ro). xaza f(x) — f(zo)
Cama mMmamo

L 9U@) —g(F @) g (@) — g(f(w0)) £(2) = Fzo)

T—T0 T — X T—T0 f($) — f(xo) r — X0

= ¢'(f(z0))f (20),

IITO TPEJICTaB/ba TBPheme TeopeMe. «

IIpumep 1.6 Heka je y = (ax + b)"™ (n € N). Osnauumo g(t) = t", f(z) = ax + b. Tazna je
(ax 4+ b)™ = g(f(z)), a ma ocHOBY mperxomue Teopeme mobujamo y' = ¢'(f(z))f'(x) = n(ax +
b)"la.



1.4 W3Boa umBep3He PYyHKIHjE

Teopema 1.5 Hexa je ¢ynxyuja y = f(x) cmpozo monomona u nenpexudna ma uh-
mepsaay (a,b) u dugepenyujabusna y mauxu o € (a,b). Tada je unsepsna Pynruyuja
x = g(y) dupepenyujabuana y mavwwu yo = f(xo) u

g (yo) = -

f(xo)
» Ha ocunory Teopeme ??, dynkuuja g(y) je nenpekumna va unrepsaiy (¢, d), Ha KOju
ce dynkmmjom f(z) npecamkasa uarepsada (a,b). Tama z = g(y) — zo = g(v0), kama
y — yo. Kako je y = f(z) u yo = f(z0), To je

9(y) —g(yo) T —x0 1

Y — Yo f(@) = f(zo)  f(x) = fz0)
Tr — X
[TpenackoM Ha TPaHHYHH IIPOIEC, yodaBaMo Ja H3pa3 Ha JeCHOj CTpaHU MMa CMHUCIHA,
jep je f'(zo) > 0 wmm f'(xzg) < 0, 360r crpore monoronoctu dbyukmuje f(x), u Tako
JI0J1a3uMO 70 popMyJIe 3a Hajlaxkeme U3B0JIa MHBep3He (pyHKIuje. <

Vi x=8() Dopmysia U3 IPETXOTHE TEOPEME HMa, CBOj T€OMETPH-

:1{,_ _ _{:_f ® . jcku cmucao. Koedwunujent naruba ranrenre na rpaduk

X7 (V=S pyme f(z) y maman (20,0) Jo f'(x0) = tgo, a

B :: koedurmjent warmba rtanrenre Ha rpaduk GyHKIHjE

i x = g(y) y Tauku (yo, o) je ¢'(yo) = tgB. Ounrmenno

/é B x,; je a+ f = w/2. 3Baro je tgatgf = 1, ogaocHO
ol / % f(0)g' (yo) = 1.

Heka dynkumja y = f(x) uma unsepsuy bynkuujy.
Tama je f~1(y) = =, ogmocro f~1(f(x)) = x. Ako ozmaummo g = [~ u mudepentu-
pamo JieBy u jecHy crpaHy jeauakoctu ¢(f(z)) = x, mobujamo

/ / . / _ 1 / _ 1
Ilpumep 1.7 Oyuxmmja x = g(y) = /¥ = y*/" (y > 0,n = 2,3,...) unsepsna je dbynkumja
dbyrxmuje y = f(x) = 2™ (z > 0). Crora, Ha ocHOBY (2), cnemm
, N 1 1 _ 1 N 1
S0 = (9 = Gy = m s (Ve

1.5 W zBoa dbyHKHUje 3a1aTe mapaMeTapCcKu

Heka cy ma wnrepsany («a, ) s3amare dbynkmmje © = ¢(t) m y = ¢(t), nupu uwemy je
©(t) crporo monorona. Tana mocroju musep3na dbyukmmja t = x(x) gedunucana ua
unrepsasy (a,b), na koju ce marepsas («, ) npecamka dynkmmjom ¢. Pazmorpumo
cioxeny byurimjy f(x) = ¢ (x(x)) neduncany ua uarepsamy (a,b). Taga kaxemo jga
je dynkumja f(z) = ¥ (x(x)) 3amara napamerpacku jeguadnnama r = @(t) u y = (t).



Teopema 1.6 Hexa cy ¢ynxuyuje x = ¢(t) u y = Y(t) Judepenyujabuane na un-
mepsasry (o, B), a dynryuja o(t) cmpozo monomona. Tada je caoocena dynruyuja
f(z) =¥(x(x)) dupepernyujabuara na unmepsany (a,b) u sascu

» Kako je dynknuja = ¢(t) crporo monorona, To je ¢ (t) # 0 na uarepsany (o, ), a
KAKO je jOIl ¥ HeIpeKuIHa (3aTo mTo je audepennumjadbminal), HOCTOjU mHeHa HHBEP3HA
dbyuakumja t = x(z), xoja je, Ha 0OCHOBY Teopeme 0 uHBep3HO] byHKIMju, qudepennyja-
OuIHA U BaXKHU

a Ha OCHOBY TeopeMme O cjioxkeno] dynkmmjn, dbyukmuja f(z) = ¥ (x(z)) mudepennuja-
6una je na uarepsaiy (a, (), npu uemy je

IITO je u TBpheme Teopeme. <«

1.6 dudepeHnnjabuaHOCT eJIeMeHTapHuX (hYyHKIHAja

Enemenrapue dynkmuje, ca m3yserkom arcsinx um arccosz, mudepeniujabusine cy y
cBojuM obstactuma medunncanoctu. Hahu hemo n3Bojie HeKux eeMeHTapHUX PYHKITH-
ja.

EKCITOHEHIINJAJIHA U JIOTAPUTAMCKA OVHKIIMJA. Ilpema medunummjn n3Boma, Ha-

nmazumo u3soj, hykumje f(x) =a®, a>0,a#1

aa:—i—Aac —a® aAz -1
a®Y = lim ——— =a% lim ———— =a%Ina.
(a”) Az—0 Ax Az—0 Az

Oyuknmja * = log, y je waBep3HA (DYyHKIMja eKCHOHEHIHja He QyHKIHje ¥y = e”.
Ha ocuoBy dopmyse (2), Hanmazumo

1 1 1 , 1

] = — — ]
(log, v) @) " @ma  yna = (log, z)

zlna

CTENEHA ©YHKIMIA. Wssox dbynkmuje y = z¢ (x > 0, « € R) moxemo nahn
IOMOhy Teopeme O M3BOJY CJIOXKeHe (DYHKIIHje
1

(xa)/ — (ealnm)/ _ ealnzag — Ozl’a_l.



TPUTOHOMETPUICKE ®YHKIMJE. M3Box dyHKIMje y = sin x Haga3zuMo 1o JIedrHu-
nuju
Axy .
.y . sin(zx 4+ Azx) —sinx . o8 <$ + 9 ) sin
(sinz) = lim = lim
Az—0 Az Az—0 Ax

2

. sint .
VickopuCTHI CMO TPAHWYHY BPEIHOCT %gr(l) —— = 1, Ka0 U HENpPeKUIHOCT (DYHKIH]jE

COS .
W3Box dyukmnmje y = cosx mMoxkemo Hahm momohy Teopeme O HM3BOMIY CJIOXKEHE

dyukumje
(cosz) = (sin (E — .CC)), = cos (E — x) (ﬁ — x)l = —sinz.
2 2 2
Ha 6ucmo marm u3so dyukmnuje y = tg x, kopuctrnhemo npaBusio 0 U3BOLY KOJIAY-
HUKa, QyHKIHjA

, sinz\/ sin?z 4 cos® 1
oS cos“ cos“
Ciunano,
, cosxz\/ —sin’?x —cos’x 1
(ctgzx) = - = — =——.
sin sin® x sin“ x

VIHBEP3HE TPUTOHOMETPUJCKE ®VHKIMJE. @Pynkuuja x = arcsiny (—1 <y < 1)
“HBEP3HA je pyHKIuja GyHKIEje y = sinx (—% <z < %) Kopucrehn qumenuiy ma
jecosz > 03a —5 <z < 7§, upumenom dopmyie (2), Hamazumo

( iny)’ 1 1 1 1 1
arcsiny)’ = — = = = —_.
(sinz)’  cosz V1—sin?z 1-—92 V1—a?
Ha cowuan mauwn Hasasm ce m u3Bof, hbyHKIUje y = arccos x. V3pas 3a (arccos z)’
pas/mMKyje ce caMo y 3HAKy y OJHOCY Ha m3Boj (arcsinz)’.
Oynkmmja y = arctgr (—oo < x < +00) mHBep3Ha je 3a dymrumjy x = tgy
(—Z <y < Z). Ipumenom dopmysie (2), Hamazumo

= (arcsinz)’ =

, 1 9 1 1
(arctgx)’ = gy cos"y =17 w2y 1o
Comuano HastazuMo u u3BoJ, pyHKIHMje y = arcctgx, ¢ TUM mTO ce u3pas 3a (arcctg z)’
pazJimKyje caMo y 3HAKY.
11110 ce Tude qudepenmmpama bynkmaje obmmka (u(z))V ), mpu wemy cy u(z) > 0n
v(x) mudepennujabuane HyHKIU]e HA HEKOM HUHTEPBAJLY, IPUMEHOM TEOPEME O U3BOJLY
cjiokeHe (pyHKImje, HAJA3UMO

v(z)\/ v(z) Inu(z))’ v(z) Inu(z / u'(:n)
()@Y = (M) = M (o (@) )+ 0(a) )

Y cuengjasaoM ciydajy, 3a u(x) = a > 0, rje je a koncranra, u v(xr) = T, UMaMo

(a®) =a"Ina.



1.7 udepennujabuinoct pyHKIHje gedpuHNCAHE CTENEHNM PEIOM

Bumenu cMo j1a CBaK¥ CTENIEHU peJl y MHTEPBaJTy KOHBEPreHIHje JepUHUIIe HEPEKUTHY
dyukumjy. Mehyrum, crenenn peji mocejyje jorir jesHO CBOjCTBO.
o0
Teopema 1.7 Axo dynruyuja f(x) npedcmaena cymy cmenenoz peda > apx®, ona je
k=0
Jugpeperuujabusta u 8axHcCU

o ’ oo
() = (E akmk> = g akx g apkat 1,
k=0 k=0

npu wemy oba peda umajy ucmu noaynpeunuk xoueepzenyuje. pyeum pewuma, cme-
nenu ped ce moorce JuPEPEHUUPAMU Y4AGH NO YAGH Y UHMEPBAAY KOHGED2ERUUE.

& 1
» Hexa je f(z) = Y apz®. Hamazumo lim {/|a,| = —, Tako ma je (—R, R) meros
k=0 n—00 R

WHTEPBaJI KOHBepreuyje. 3arum, Ha ocHOBY [Ipumepa ??7 u 77, umamo

| - YAyl o
nhHm Vlapnz™1 = |z| lﬁnolo VRl =5 < 1,

[o.¢]

1rro 3Haqm ga pex Y. apkxF ! 3a|z| < R xoHBeprupa, a auBeprupa ykoumko je || > R.
k=1

C 063upoM Jja CBAKHM CTENEHHU PeJl AICOJYTHO KOHBEPIHpAa HA MHTEPBAJY KOHBEPIEH-

uje, Ipyu YEMY AIICOJIyTHA KOHBEPreHIWja CTEHNEHOT PeJia He 3aBucu oj1 u3bopa T u3
o
uHTepBaia Konsepreruuje (—R, R), To ucro Baxku u 3a pex Y. apkrF!
k=1
Hexka je r mpomssosmsan 6poj Takas sa je 0 < r < R, a xg 6uio koju durcupan 6poj

o0
w3 [—r,r] u x # 29, x € [, 7]. Oznauwmmo A = Y apkzf . Wnanmo
k=1

T — X0 .%'—.TUO

@) =160 3, zkakx =3 e (Pea(a) - k),
k=1

e je Pp_q(x) = 21 4 2F2p0 4+ - + a:a:o 2 4 xo ~1. Kaxo je
Py () —kab = (z— xo)(xk72+2a:k*3xo+3xk Y224 4 (k—2)zah™ +(l€—1)x’g_2),
3a x, T € [—r,r|, Hanazumo

|z — @0

5 k(k =1t

[Py () — k] <

OTHOCHO

f(@) = f(zo) |z — 20| & k-2
JT) = JiTo) —A’ < QI;akk:(k—l)r

Tr — X
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36or klim {/k(k—1) = 1m0 < r < R, peq Ha JeCHOj CTpaHU KOHBeprupa. Heka je
—00

merosa cyma jeanaka S. Tana 3a csako € > 0 mocroju § = 2¢/S, Ha ocHOBY wera, 3a
|z — zo| < 9, cenmm

f(x) — f(z0)

-S =g,
Tr — X0

- A‘ < ‘””_2”“' > larl k(k — 1)t 2 <
k=2

Wl o

o0

mrro 3Ha4n ja je f'(xg) = > k:akxlg_l. C ob3upom s1a je zp Tauka u3 [—r, 7], Gynkuuja
k=1

f(x) je mudepennmjabunna va [—r,r|, a camum Tam u Ha uarepsaay (—R, R). <

Hanowmena 1.1 3a geoicby, padumu szadamxe u3 3bupre od 5. do 35. cmpanuue!
Mootce ce xopucmumu ceakxa 36upka Koja cadpoaicu 3adamre Koju ce 00HOCE HA 2PaduBo
Koje je do cada npedasaro.



